Chapitre 2 - Opérations sur les fractions 1

Plaquette 1 - Additionner, multiplier et comparer des fractions

Opérations sur les fractions — Cinquieme
Corrections détaillées

Boite a outils

Fractions égales (pour k = 0) :

Comparer : on écrit les deux fractions avec le méme dénominateur, puis on
compare les numérateurs.

Additionner, soustraire : il faut le méme dénominateur ; on garde le
dénominateur et on additionne les numérateurs.

b_a+b a_b_a-b

- ¢ c ¢~ " cC

a

=
Si un dénominateur est un multiple de I’autre, on transforme seulement la fraction au
plus petit dénominateur.

Multiplier : numérateur par numérateur, dénominateur par dénominateur :

ay,c_axc kxa—kxa

b~ d bxd b b
Fraction d’une quantité : % de N, c’est % x N.
Priorités : parentheses, puis multiplications, puis additions et soustractions.
- J

Correction de l'exercice 1 - Simplifier

On divise le numérateur et le dénominateur par un méme nombre (un diviseur commun),
le plus grand possible pour aller vite.

axk _a
bxk b
_ﬁ- — — ﬁ:;
24.18 6x3et24 6><4,donc24 1
_ﬁ- fred fred &:é
63 :35=7%x5et63=7x9, donc 63 =9
_ﬁ- = = ﬁ:i
60 :48=12%x4et60=12 x5, donc 60 — 5

— Meéthode par étapes : sil’on ne voit pas 12 tout de suite, on divise par 2, puis encore
par 2, puis par 3 : 48 _ 24 _ 12 _ 4

60 30 15 5°
— Fin du calcul : on s’arréte quand numérateur et dénominateur n’ont plus d’autre
diviseur commun que 1.

3.5.4

Reéponse. 1 =

9’5"
Correction de I’exercice 2 - Comparer deux fractions

Dans chaque cas, un dénominateur est un multiple de I’autre : on transforme la fraction
au plus petit dénominateur.

a)l2=6x2:
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Chapitre 2 - Opérations sur les fractions 2

5_5x2_10
6 6x2 12
Or 10 > 7, don c% %
)20 =5x4 : %:%%(n12<13mm % %%
)8=4x2:7= Jg(k14<17dmm%<lg
—Contrﬁledea):g~083et 12~058/

— Piege : on ne compare jamais les numérateurs de fractions qui n’ont pas le méme
dénominateur.

7 1
12 18"

N

Réponse.a)%>l-b)%<£-c)

Correction de l’exercice 3 - Ranger des fractions

Les dénominateurs 2, 4 et 8 divisent tous 8 : on écrit toutes les fractions en huitiemes.

_1_4.5_10.3_6
2 8’ 4 8 4 8
— % et % restent inchangées.

On range les numérateurs : 3 <4 <6 <7 < 10. D’ou

31375

8 2 4 8 4

_ Contréle : seule 2 a un numérateur plus grand que son dénominateur ; c’est la seule

4
supérieure a 1, elle est donc bien la derniere v

— Meéthode : on choisit comme dénominateur commun le plus grand des dénominateurs
quand il est multiple de tous les autres.

A 3_1_3_7_5
Reponse.§<§<z<§<z.

Correction de V'exercice 4 - Additions a méme dénominateur

Les dénominateurs sont égaux : on garde le dénominateur et on additionne (ou soustrait)
les numérateurs.

a,b_a+b
cte="¢
2,3_2+3_5
AG+7="7"=7
D 4712 4 - .4
b) 9 + 9 g+ quise simplifie par 3 : 3
oll_5 _6 _1
12 12 12 2°
— Piege classique : on n’additionne pas les dénominateurs. % + % n’est pas 154 deux

septiémes plus trois septieémes font cing septiemes, comme 2 pommes plus 3 pommes
font 5 pommes.

5 3. pnid.nl
Réponse. a) = b) 3 C) o
Correction de I’exercice 5 - Additions a dénominateurs multiples

On met d’abord au méme dénominateur, en transformant la fraction au plus petit
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Chapitre 2 - Opérations sur les fractions

dénominateur, puis on additionne.

a)8=2x4,doncl=i:

2 8
brgetriei
b)12=3x4,donc 2 =58 +3 =15
c) 10=5x2,donc%=%:%—14—0=%.
— Contréle de a) : 0,5 + 0,375 = 0,875 = £ v
— Remarque : % ne se simplifie pas (13 n’a que 1 et 13 comme diviseurs).

5 7.y 13 .. 3
Réponse. a) 8 b) 15 C) 10"

Correction de I’exercice 6 - Un entier et une fraction

Un entier s’écrit comme une fraction de n’‘importe quel dénominateur :

=nde par exemple 1 —%
a)2—%donc2+%=%+%=%.
b)1=%,donc1—%=%.
c)3=%,don03—%=%—%=%.

— Controledea) : 2+0,75=2,75et11+4=2,75 v
— Interprétation de b) : si I’'on mange 5 parts d’une pizza coupée en 8, il en reste 3
parts, soit 3.
8
5 11 y3 .11
Reéponse. a) 4 b) ) C) 6
Correction de I’exercice 7 - Illustrer une somme

a) La moitié de 6 parts, c’est 3 parts ; le tiers de 6 parts, c’est 2 parts. Léa colorie
3 + 2 =5 parts.

b) Le calcul est % + % On écrit les deux fractions en sixiemes (car 6 = 2 x 3) :
1,1_3,2_5
2t3 676756

On retrouve bien 5 parts sur 6.
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Chapitre 2 - Opérations sur les fractions

— Remarque : ici aucun des deux dénominateurs n’est multiple de 1’autre ; on a pris 6,
qui est un multiple de 2 et de 3.
1.,1_.2 2

_ Piege : L+ 1 22 Hui 2 - 1
Piege : 5 + 3 # £ buisque £ est plus petit que 5 tout seul.
Réponse. a) 5 parts - b) % + % = %

La moitié puis le tiers : 5 parts sur 6

Correction de l'exercice 8 - Multiplier par un entier

Multiplier une fraction par un entier, c’est multiplier seulement son numérateur :
kxa_kxa

b b
a) 3 x % = g (trois fois deux cinquiemes font six cinquiemes).
i = 2_ = é i i
b) 4 x 8 ) 5 (on simplifie par 4).
7 _42_7 . .

c) 13 X6 = 1 5 (on simplifie par 6).

— Astuce : on peut simplifier avant de calculer. Dans b), 4 et 8 se simplifient : 4 x % =
directement.

— Piege : on ne multiplie pas le dénominateur ; 3 x % # %

Réponse. a) % - b) % - C) %

Correction de l’exercice 9 - Fraction d’une quantité

Prendre une fraction d’une quantité, c’est multiplier :

a _a N
bdeN be N+bxa

a)40+5 =28, puis 8 x 3 = 24.

b) 12 +4 = 3, puis 3 x 7 = 21. Le résultat dépasse 12, ce qui est normal car % > 1.

c) Une heure et demie = 90 min ; 90 + 3 = 30 ; 30 x 2 = 60 min, soit une heure.

— Meéthode : diviser d’abord évite les grands nombres (40 x 3 = 120 puis 120 +5 =24
donne le méme résultat, avec un calcul plus long).

Réponse. a) 24 - b) 21 - ¢) 60 min.
Correction de I'exercice 10 - Produit de deux fractions

On multiplie les numérateurs entre eux et les dénominateurs entre eux :

b d bxd
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Chapitre 2 - Opérations sur les fractions

D) IX9736" 6
5,3 _15_1
)6*10°60 "4

— Simplifier avant de multiplier (plus rapide) : dans c), 5 et 10 se simplifient par 5, 3
et 6 par 3. Il reste 1x1_1

2x2 4"
— Différence avec I’addition : pour multiplier, pas besoin de méme dénominateur.

2 8 ml.n1
Réponse. a) 15 b) 6 c) 1

Correction de I'exercice 11 - La moitié d’une part

a) « La moitié de % », c'est

1

3.
2%

Nina a mangé % de la tarte entiere.

b) Il reste I’autre moitié des % donc aussi 5 On peut le vérifier par une soustraction :
3_3_6_3_3

4 8 8 8 8
— Interprétation : avec une tarte coupée en 8, il restait 6 parts ; Nina en mange 3 et il
en reste 3.

— A retenir : « une fraction de » se traduit toujours par une multiplication.
A 3 3

R .a)=-b) =
éponse. a) 5 b) 5

Correction de I’exercice 12 - Priorités de calcul

On effectue d’abord les parentheses, puis les multiplications, puis les additions et
soustractions.

A Alicati . 3 =6 prica=2,6_38_
A : la multiplication d’abord, 1 X 2 i Puis A 1 + L= 2.
— B : la parenthese d’abord,
1.1_2_1_3_1 -1 -
3+6 6+6 6= donc B 2><4

— C : la multiplication d’abord, % X 3= % PusC=2-3=2_-1

4
— Piege : dans A, calculer de gauche a droite donnerait (% + %) 2= % ce qui est
faux.

Réponse. A=2-B=2-C=

Correction de l’exercice 13 - L’argent de poche

a) On additionne les deux fractions, en écrivant 1= % :
1,3_2,3_5
4t8 87878

b) Tout son argent correspond a 1 = % I1 lui reste % - % = %

@%mm64€%m+8=84m38x3=24€
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Chapitre 2 - Opérations sur les fractions 6

— Vériﬁcation:livre%x64=16€;jeu%x64=24€; 16+24+24=64€ v

— Meéthode : on travaille d’abord avec les fractions, et on ne passe aux euros qu’a la fin.

Réponse. a) % - b) % -c) 24 €.

Correction de I'exercice 14 - Le réservoir d’eau

a) On additionne 1 et 1

3774
multiple commun de 3 et 4 : 12.

. Aucun dénominateur n’est multiple de 1’autre ; on cherche un

1,1 _
371 1212 " 12

b) Il reste 1 — % = % du réservoir, soit 60 + 12 x5 = 5 x 5 = 25 litres.

— Veérification en litres : lundi60+3=20L, mardi60+4=15L;60—-20—-15=25L
v

— Remarque : les deux méthodes (fractions ou litres) doivent donner le méme résultat ;
c’est un excellent controle.

Réponse. a) % -b) 25 L.

Correction de l'exercice 15 - Vrai ou faux

a) Faux : on garde le dénominateur, % + % = % D’ailleurs % = % : deux tiers ne peuvent
pas valoir un tiers.
i.2x5=10_
b) Vrai : 5 X5 5 2.
i.3=-6
c) Vrai : 1-38 et 6 > 5.
d) Faux : on écrit % = % puis
1,1_2,1_3
27474717y

— A retenir : additionner les dénominateurs est ’erreur la plus fréquente. Un test
simple la détecte : la somme doit étre plus grande que chacun des deux termes, et

est plus petit que %

Réponse. a) faux - b) vrai - ¢) vrai - d) faux.

2
6
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