Chapitre 2 - Fractions : introduction 1

Plaquette 1 - Lire, écrire, comparer et utiliser les fractions

Fractions : introduction — Sixieme
Corrections détaillées

Boite a outils

Vocabulaire. Dans £, g est le numérateur (le nombre de parts prises) et b le

b
dénominateur (le nombre de parts égales dans le tout). Le dénominateur n’est

jamais nul.

Fractions égales : on ne change pas une fraction en multipliant (ou en divisant) le
numérateur et le dénominateur par le méme nombre non nul :

a_axk
b bxk
Comparerél:%<1sia<b;%=lsia=b;%>1sia>b.

Comparer deux fractions :

— méme dénominateur : la plus grande a le plus grand numérateur ;
— sinon, on les écrit avec le méme dénominateur.

Quotient : % est le nombre qui, multiplié par b, donne a ; c’est le résultat de a + b.
Fraction d’une quantité : % de N, c’est
N-+bxXa
A ftre - L = I G .1 A
A connaitre : 5 0,5; 1 0,25; 1 0,75 ; 5 0,2; 10 0,1.
- J

Correction de I'exercice 1 - Lire une fraction

a) Le numérateur est le nombre du haut, 5 ; le dénominateur est le nombre du bas, 8.
b) Le dénominateur indique en combien de parts égales on partage le tout, le
numérateur combien on en prend :

S = 5 parts sur 8 parts égales

8
Par exemple, une pizza coupée en 8 parts égales dont on mange 5 parts.

c) On prend 5 parts alors qu’il y en a 8 dans le tout : on prend moins que la totalité.
Comme 5 < 8, la fraction est inférieure a 1.

— A retenir : une fraction dont le numérateur est plus petit que le dénominateur est
toujours inférieure a 1.

Réponse. a) 5 et 8 - b) 5 parts sur 8 - ¢) inférieure a 1.
Correction de l’exercice 2 - Fraction d’'une figure

a) Le rectangle est partagé en 6 parts égales (c’est le dénominateur) et 4 parts sont
coloriées (c’est le numérateur).

fraction coloriée = 4

6

b) On peut diviser le numérateur et le dénominateur par 2 :
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Chapitre 2 - Fractions : introduction 2

Vérification sur la figure : si I’on regroupe les parts deux par deux, on obtient 3

grandes parts, dont 2 sont coloriées : c’est bien % du rectangle.

— Attention : cela ne marche que si les parts sont égales ; avec des parts de tailles
différentes, compter les parts ne donne pas la fraction.

5 4. 12
Reéponse. a) 6 b) 3
Correction de l'’exercice 3 - Fractions égales

On utilise la regle du cours : on multiplie (ou on divise) le numérateur et le dénominateur
par le méme nombre.

a_axk
b bxk
a) Le dénominateur passe de 3 a 12 : on I’a multiplié par 4. On multiplie donc aussi le
2 8

numerateur par 4 : 3= 13"

b) Le numérateur passe de 5 a 15 : multiplié par 3. Le dénominateur devient 4 x 3 = 12
.5 _ 15

4127

c) Le numérateur passe de 9 a 3 : divisé par 3. Le dénominateur devient 12 + 3 =4 :
9 _3

12 4°

— Controledea) :2+-3=0,667et8+12=0,667 v
Réponse. a) 8- b) 12 - ¢c) 4.

Correction de l'exercice 4 - Simplifier une fraction

Simplifier, c’est diviser le numérateur et le dénominateur par un méme nombre, et
recommencer tant que c’est possible.

a) 6 et 8 sont dans la table de 2 : 6_-6+2_3 Oppe peut plus simplifier (3 et 4 n’ont
pas de diviseur commun autre que 1).

b) 15 et 25 sont dans la table de 5 : —g = %

c) 24 et 36 sont dans la table de 12 :

On pouvait aussi diviser par 2, puis encore par 2, puis par 3 : 36-18-9_ 3

— Controle : 2 +3 = 0,667 et 24 +~ 36 = 0,667 v

Réponse. a) % - b) % - C) %

Correction de l'exercice 5 - Comparer a 1

On compare le numérateur (parts prises) au dénominateur (parts dans le tout) :

a ; a4 _1¢ig= a ;
b<1s1a<b b l1sia=b b>151a>b

:7<9, on prend 7 parts sur 9, donc inférieure a 1.

— O

1
1

: on prend toutes les parts, la fraction vaut exactement 1.

—_
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Chapitre 2 - Fractions : introduction 3

— % : 13 > 8, on prend plus d’un tout, donc supérieure a 1 (c’est 1 tout et 5
huitiémes).

— % : 100 > 99, donc supérieure a 1, mais de tres peu (= 1,01).

Réponse.%<1;%=1;%>l;%>l.

Correction de I'exercice 6 - Méme dénominateur ou méme numeérateur

a) Méme dénominateur : les deux fractions parlent de septiemes. Avec 5 septiémes, on
a plus qu’avec 3 septiemes :

35

757
b) Méme numérateur : on prend 2 parts dans les deux cas, mais des parts de tailles
différentes. Un tiers est plus grand qu’'un cinquiéme (partager en 3 donne des parts plus
grosses (que partager en 5). Donc 2 tiers valent plus que 2 cinquiémes :

2.2
53

— Contréle : £ =04 6t 2 ~ 0,67 v

— Piege : a numérateur égal, c’est la fraction au plus petit dénominateur qui est la plus
grande.

Réponse. a) % < % - b) % < %

Correction de l’exercice 7 - Comparer avec un dénominateur commun

Les dénominateurs sont différents : on écrit une des fractions avec le dénominateur de
I'autre, grace a la regle

a)8=4><2,donc§=M=§.Org>%don0

X
_ 2.8 op 8 5.7 2
b)12—3><4,donc3 12.01"12>12,donc3 13"

— Controle par les écritures décimales : 3= 0,75 > S = 0,625 v

4 8
— Meéthode : on cherche si un dénominateur est un multiple de 1’autre ; c’est alors lui
qu’on garde.

7

4 3.5.11)2
Reéponse. a) Z>§ b) 3 > 17"

Correction de I’exercice 8 - Ecriture décimale

Une fraction est un quotient : on effectue la division du numérateur par le
dénominateur.

=a-+b

|w
o

=3 +4 = 0,75 (trois quarts, comme 0,75 € = 3 pieces de 0,25 €).

o‘\’ =

= 0,7 (sept dixiemes).

N|UT =

=5+2=2,5:c’est plus que 1, puisque 5 > 2.
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Chapitre 2 - Fractions : introduction

=1+8=0,125 (la moitié de % =0,25).

— Remarque : certaines fractions n’ont pas d’écriture décimale exacte, comme
% = 0,333...; on en donne alors une valeur approchée.

Réponse. 0,75; 0,7 ; 2,5; 0,125.

Correction de I'exercice 9 - De l'écriture décimale a la fraction

On lit le nombre décimal en dixiemes ou en centiemes, puis on simplifie.

— 0,6 = « 6 dixiémes » : % = % (on divise par 2).
— 1,25 = « 125 centiémes », puis on divise par 25 :

1,25=422 -3

100 4

1
100 25

— Controle : 5+4=1,25vet1+25=0,04 v

— Meéthode : le nombre de chiffres aprés la virgule donne le dénominateur (1 chiffre
; 2 chiffres : 100).

3.5. 1
5'

— 0,04 = « 4 centiémes » : (on divise par 4).

Reponse. 1 ; 5

Correction de I’exercice 10 - Prendre une fraction d’une quantité

Prendre % d’une quantité N, c’est la partager en b parts égales et en prendre a :

% deN=N=+bxa
a) 20 + 4 = 5 bonbons par part, et 3 parts : 5 x 3 = 15 bonbons.
b) 35+ 5 =7 € par part, et 2 parts : 14 €.
c) Une heure = 60 min ; 60 + 6 = 10 min par part, et 5 parts : 50 minutes.

— Controle de a) : % est un peu moins que le tout, et 15 est un peu moins que 20 v

: 10

— Autre calcul : on peut aussi multiplier d’abord puis diviser, 20 x 3 +4 =60 +4 = 15.

Réponse. a) 15 bonbons - b) 14 € - ¢) 50 minutes.

Correction de I'exercice 11 - Placer des fractions sur une droite graduée

Chaque graduation vaut un quart d’'unité, % On compte les quarts depuis 0.

— A( 1o 2' donc 2 graduations apres 0.

2 4

2)

2

— B(%) : 3 graduations apres 0.

— C(%) : 5 graduations, soit 1 graduation apres le 1 (car % =1+ %).
— D(%) : % = % soit 6 graduations, au milieu entre 1 et 2.

3_6_
2= 4= 19
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Chapitre 2 - Fractions : introduction

— Controle : 'ordre sur la droite est A, B, C, D, eten effet 0,5 <0,75<1,25<1,5 v
Réponse. Abscisses 0,5; 0,75; 1,25; 1,5 (2, 3, 5 et 6 quarts).

Les quatre points placés

Correction de l'exercice 12 - Une fraction entre deux entiers

a) On cherche combien de fois 3 «entre »dans 7:3xXx2=6<7 <9 =3 x 3. Donc A est

3
entre 2 et 3.

b) 7=3x2+1:o0na 2 unités completes (chacune vaut %) et il reste 1 tiers.

7_6,1_5,1
3=3F3=2+3

c) 7+ 3 =2,333..., soit 2,33 au centieme pres.

— Interprétation : 7 tiers de gateau, c’est 2 gateaux entiers et encore un tiers.
— Vérification : 3 x 2,33 = 6,99, trés proche de 7 v

Réponse. a) entre 2 et 3 -b) 2 + % -c) = 2,33.

Correction de I'’exercice 13 - Le partage d’'un gateau

a) On calcule chaque fraction de 12 parts, avec % deN=N-+bxXa:

— Léa:12+4x1 =3 parts;
— Tom : 12+ 3 X 1 = 4 parts.
b) Ils ont mangé 3 + 4 = 7 parts ; il en reste 12 — 7 = 5.

S5

fraction restante = 13

— Remarque : Tom a mangé plus que Léa, ce qui est cohérent avec 1. % (un tiers est

3

une plus grosse part qu'un quart).
3 4 .5 _12

— Controle : ﬁ+ﬁ 17 = 12

Réponse. a) Léa 3 parts, Tom 4 parts - b) %

=1, le gateau entier v

Correction de I'exercice 14 - Les éleves d’une classe

a) On prend une fraction de 28 :

— cantine : 28+7x3 =4 x 3 =12 éléeves ;

— chezeux:28+4 x 1 =7 éléves.

b) Il reste 28 — 12 — 7 = 9 éleves.

9
28

Cette fraction ne se simplifie pas (9 et 28 n’ont pas de diviseur commun autre que 1).

fraction =
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Chapitre 2 - Fractions : introduction 6

— Controle : 12+7+9=28 v

— Remarque : 28 est a la fois dans la table de 7 et dans celle de 4 ; c’est ce qui permet
de calculer ces deux fractions exactement.

Réponse. a) 12 et 7 éleves - b) 9 éleves, soit %

Correction de l'exercice 15 - Vrai ou faux

a) Vrai : en multipliant numérateur et dénominateur par 2, on obtient

b) Faux : méme numérateur 3, mais un cinquiéme est plus petit qu’un quart. Donc 3 < %

5
(en décimal, 0,6 < 0,75).

c) Faux: 1+ 3 =0,333...; 0,3 n’en est qu’une valeur approchée. En effet
3x0,3=0,9=1.

d) Vrai : on prend les 4 parts sur 4, c’est le tout.
— Meéthode : pour réfuter une égalité, un calcul de vérification suffit (ici 3 x 0,3 = 1).

Réponse. a) vrai - b) faux - ¢) faux - d) vrai.
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